CORSO DI LAUREA IN INFORMATICA APPLICATA

PRECORSO DI MATEMATICA

ESERCIZI SULLE
DISEQUAZIONI IRRAZIONALI

Esercizio 1: Risolvere la seguente disequazione
:\3/563—1< \/:U2+1.

Svolgimento: 11 campo di esistenza della disequazione ¢ R, essendo 2 +1 > 0Vz € R.
Il primo membro dell’equazione puo essere positivo, negativo o nullo per ogni € R, mentre
il secondo & positivo per ogni x € R. Allora la disequazione data € equivalente a

3 —1>0
»-1<0 U
(23— 1) < (22 +1)3.
Risolvendo si ha
22 —1>0
x<1 (U

3zt 4+ 223 4+ 322 > 0,
che si puo riscrivere come

z>1
x<1 U
22322 + 22 +3) > 0.

Risolviamo la disequazione di quarto grado studiando i segni dei suoi due fattori:
z2>0 Vx #0

322 4+2x+3>0 VYzeR.

Allora si ottiene
r>1

<1 U
x#0,

da cui segue che la disequazione data ¢ verificata se x # 0.

Esercizi: Risolvere le seguenti disequazioni irrazionali

lL.z2—-1—+vVx+1>0
2. V3—-2x<x+2



10.

11.

12.

13.

14.

15.

Esercizi: Risolvere le seguenti disequazioni irrazionali al variare del parametro a € R

1.

o

w

W

o
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NZ
r+1

Va3 —2x>1

Vi—Ve+T
C3+va T
$—4+\/ﬁ
1— 22
Vi+1+2 _
VvV +3-3z

1
-3>0
Ve —2 -

>0

A2 =2 > x+ |z

f/x\/x—1+3(x—1)2—\/x—1>0

>
:U—l— \F 0
9++v9 — 5z

>0

Va2 —1— 3z — a2

Va3 +3vV3 < Va2 +3
Vo —1< oz +1

|z| + |z — 3| + Vo — 2
V2r — 37—

22 —3ax+2a2>x+a

—3q) — 12
Va(dz —3a) —x <1
T+ 2a -

NVa+x—T>Va—x
. V3x+10a2 > 9a — 3z + a2

22 4+4(a—1)2>z+3a
a2 — 22
— <
2+ 22 “

.1 —4da < —4v/a+ 14

>0

\/2ax—3x—2a+3
a? —14
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Esercizi: Risolvere i seguenti esercizi

1.

dati gli insiemi

1—=x

N
A:{xeR: lto+ve 1<1}

B:{xeR:\M?+&w+w+4—x>O},

determinare l'insieme AN B e verificare che A\ B = C4(ANB), dove C4(AN B) indica
il complementare di A N B rispetto ad A4;

. date le proposizioni

p(z): r—5<Va?—z

g(z): 1+Vax+1>uz,
stabilire per quali valori di x risulta falsa la proposizione p(x) Ag(x) e vera la proposizione

p(x) Aq(x);

. dati gli insiemi

A:{xER:x+\/5x+10>8}

B={zeR:-2°+52—6>0},
determinare l'insieme AU B ;

. dati gli insiemi

A:{J:ER:x>\/m-1}

B={zeR:1+3z[>V1-za},
determinare gli insiemi AU B, AN B e verificare che B\ A = Cg(AN B);

. date le proposizioni

p(x): 3<V2+ a2

1—=z
Dy — > -1,

stabilire per quali valori di x risultano false le proposizioni p(z) A q(x), p(x) V q(z) e
p(z) A q(z);

. dati gli insiemi

A={zeR :5zx—-1<0}
B={zeR:Vz+1>1}
C={reR:2?-1<0}



10.
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D:{xeR:\/a:2+2:1:<0},

determinare il complementare di (AN B) U (C' N D) rispetto ad R;

. date le proposizioni

x —/|z? = 1]

r+3

q(z): x — a2 —-2x+3 >z,

stabilire per quali valori di x risulta vera la proposizione p(z) A q(z);

p(x) : <0

. date le proposizioni

p(z): Vi]r+2|<3z—-4

q(z): 143z > V3,
stabilire per quali valori di x risultano vere le proposizioni p(z) A ¢(x) V q(z) e p(x) A
p(x) Vv q(z);

. dati gli insiemi

A:{:I:ER: M<—2}

B={zeR: Vb+4z <|3+2z|},
determinare gli insiemi AUB, ANB e Cr(A)\ B ;

p@): V/Vz—241>0
g(z): Vat+az+1>-1,

stabilire per quali valori di z risultano false le proposizioni p(x) A q(x), p(z) V q(z),
p(x) Ag(z), p(z) Aq(z) e px)Vq(z).

date le proposizioni




